Дана система линейных уравнений:
2x + 3y + 2z = 1
x + y – 42 = 0
4x +5 e – 32 = 1.

Решение :записываем систему уравнений в матричной форме. 
A = 2    3      2         B = 1
      1     1    -42             0
     4      5    -32             1
X = xyz
A · X = B, значит, X = A-1 · B.
Найдем обратную матрицу методом алгебраических дополнений.
Найдем детерминант матрицы А: 
2       3        2 |         2        3
1       1     -42 |        1        1
4       5     -32 |        4         5   =   -64 – 504 + 10 + 96 + 420 – 8 = -50.
det A = -50
Показать детальнее ход вычисления определителя матрицы
Определитель матрицы А отличен от нуля, следовательно обратная матрица 
A-1 существует. Для вычисления обратной матрицы найдем дополнительные миноры и алгебраические дополнения матрицы А.
· Найдем минор M11 и алгебраическое дополнение A11. В матрице А вычеркиваем строку 1 и столбец 1.
M11 = 1   -42
          5     32 = 1·(-32) - 5·(-42) = -32 + 210 = 178
A11 = (-1)1+1M11 = 178.
· Найдем минор M12 и алгебраическое дополнение A12. В матрице А вычеркиваем строку 1 и столбец 2.
M12 = 1    -42
         4    -32 = 1·(-32) - 4·(-42) = -32 + 168 = 136
A12 = (-1)1+2M12 = -136.
· Найдем минор M13 и алгебраическое дополнение A13. В матрице А вычеркиваем строку 1 и столбец 3.
M13 = 1      1
          4      5 =  1·5 - 4·1 = 5 - 4 = 1
A13 = (-1)1+3M13 = 1.
· Найдем минор M21 и алгебраическое дополнение A21. В матрице А вычеркиваем строку 2 и столбец 1.
M21 = 3      2
        -3      2 = 3·(-32) - 5·2 = -96 - 10 = -106
A21 = (-1)2+1M21 = 106.
· Найдем минор M22 и алгебраическое дополнение A22. В матрице А вычеркиваем строку 2 и столбец 2.
M22 = 2       2
         4     -32 = 2·(-32) - 4·2 = -64 - 8 = -72
A22 = (-1)2+2M22 = -72.
· Найдем минор M23 и алгебраическое дополнение A23. В матрице А вычеркиваем строку 2 и столбец 3.
M23 = 2      3
         4       5 = 2·5 - 4·3 = 10 - 12 = -2
A23 = (-1)2+3M23 = 2.
· Найдем минор M31 и алгебраическое дополнение A31. В матрице А вычеркиваем строку 3 и столбец 1.
M31 = 3        2
         1       -42 = 3·(-42) - 1·2 = -126 - 2 = -128
A31 = (-1)3+1M31 = -128.
· Найдем минор M32 и алгебраическое дополнение A32. В матрице А вычеркиваем строку 3 и столбец 2.
M32 = 2        2
         1        -42 = 2·(-42) - 1·2 = -84 - 2 = -86
A32 = (-1)3+2M32 = 86.
· Найдем минор M33 и алгебраическое дополнение A33. В матрице А вычеркиваем строку 3 и столбец 3.
M33 = 2        3
         1        1 = 2·1 - 1·3 = 2 - 3 = -1
A33 = (-1)3+3M33 = -1.
Выпишем союзную матрицу (матрицу алгебраических дополнений):
C* = 178      -136       1
       106       -72         2
      -128        86        -1.
Транспонированная союзная матрица:
C*T = 178      106         -128
       -136       -72          86
           1           2           -1.
Найдем обратную матрицу:
A-1 = C*T/det A = -89/25       -53/25           64/25
                             68/25        36/25          -43/25
                             -1/50        -1/25              1/50.
Найдем решение:
X = A-1·B = -89/25         -53/25             64/25         1
                    68/25          36/25            -43/25    ·    0     =
                    -1/50          -1/25                1/50          1

                     (-89/25)·1 + (-53/25)·0 + (64/25)·1
              =     (68/25)·1 + (36/25)·0  + (-43/25)·1     =
                     (-1/50)·1  + (-1/25)·0   + (1/50)·1
 
                      -89/25 + 0 + 64/25           -1
              =      68/25 + 0 – 43/25     =      1   
                     -1/50 + 0 + 1/50                0
Ответ:
x = -1,  y = 1,   z = 0.

