∫1/(sin(2x)+5)dx=
Подстановка u=2x ⟶  du/dx=2  ⟶  dx=1/2 *du:
=∫1/(sin(2x)+5)dx=(1/2)*∫1/(sin(u)+5)du
Вычислим: ∫du/(sin(u)+5)
Применим замену через тангенс половинного угла:
=∫du/(2tg(u/2)/tg2(u/2)+1)+5)
Используем подстановку: v=tg(u/2) ⟶  dv/du=(1/2)*sec2(u/2) ⟶  du=2/sec2(u/2)*dv =2dv/(v2+1)
∫du/(2tg(u/2)/tg2(u/2)+1)+5)=2∫dv/(5v2+2v+5)

Теперь вычисляем: ∫dv/(5v2+2v+5) =Выделим полный квадрат=
=∫dv/((√5v+1/√5)2+24/5) =
Подстановка t=(5v+1)/2√6 ⟶ dt/dv=5/2√6 ⟶  dv=2√6 dt/5:
=∫2√6 dt /(24t2+24) =∫2√6 dt /(24(t2+1))=(1/2√6)*∫dt/(t2+1) =(1/2√6)*arctg t
  Выполним обратную замену: t=(5v+1)/2√6:
= (1/2√6)arctg((5v+1)/2√6)
Подставим уже вычисленные интегралы:
2∫dv/(5v2+2v+5)=arctg(5v+1/2√6)√6
Обратная замена v=tg(u/2):
= (1/√6)* arctg((5tg(u/2)+1)/2√6)
Подставим уже вычисленные интегралы: (1/2)* ∫du/(sin(u)+5)=(1/2√6)*arctg((5tg(u/2)+1)/2√6)
Обратная замена u=2x:
=(1/2√6)*arctg((5tg(x)+1)/2√6)
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