
25.  Биссектриса внешнего угла при вершине  С  треугольника АВС пересекает 

описанную окружность в точке D . Докажите, что AD=BD. 

Доказательство. 

 

 

 

 

 

По условию задачи BD = биссектриса угла BCK, тогда ∠𝑩𝑪𝑫 = ∠𝑫𝑪𝑲 = 𝒂.   

∠𝑨𝑪𝑩 + 𝑩𝑪𝑫 + ∠𝑫𝑪𝑲 = 𝟏𝟖𝟎𝟎 ⟹ ∠𝟏 + 𝟐∠𝒂 = 𝟏𝟖𝟎𝟎. 

Рассмотрим ∆𝑨𝑩𝑫. ∠𝑨𝑪𝑩 = ∠𝑨𝑫𝑩 = ∠𝟏 ; ∠𝑩𝑨𝑫 = ∠𝑩𝑪𝑫 = ∠𝒂 - как опирающиеся на 

одни и те же дуги AB и BD  соответственно. А сумма внутренних углов треугольника 

равна  𝟏𝟖𝟎𝟎. Поэтому:  ∠𝑨𝑫𝑩 + ∠𝑩𝑨𝑫 + ∠𝑨𝑩𝑫 = 𝟏𝟖𝟎𝟎 ⟹ ∠𝟏 + ∠𝒂 + ∠𝑨𝑩𝑫 = 𝟏𝟖𝟎𝟎. 

 ∠𝟏 + 𝟐∠𝒂 = 𝟏𝟖𝟎𝟎

∠𝟏 + ∠𝒂 + ∠𝑨𝑩𝑫 = 𝟏𝟖𝟎𝟎
 ⟹ ∠𝟏 + 𝟐∠𝒂 = ∠𝟏 + ∠𝒂 + ∠𝑨𝑩𝑫 ⟹ ∠𝑨𝑩𝑫 = ∠𝒂 ⟹

∠𝑩𝑨𝑫 = ∠𝑨𝑩𝑫 = ∠𝒂 ⟹ ∆𝑨𝑩𝑫 - равнобедренный⟹ 𝑨𝑫 = 𝑩𝑫∎ 
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