Даны вершины треугольника A(-2; -1), B(-2; 3) и C(4; 3).
Уравнение биссектрисы треугольника
1 способ
Используя уравнение биссектрисы угла:
  [image: \[\frac{{a_1 x + b_1 y + c_1 }}{{\sqrt {a_1^2 + b_1^2 } }} = \pm \frac{{a_2 x + b_2 y + c_2 }}{{\sqrt {a_2^2 + b_2^2 } }}.\]]
1) Составить уравнение биссектрисы треугольника ABC, выходящей из вершины B.
Решение:
1) Угол A образован прямыми AB и AC. Составим уравнения этих прямых.
Уравнение прямой, проходящей через две точки, можно найти, например, по формуле
  [image: \[\frac{{y - y_1 }}{{y_2 - y_1 }} = \frac{{x - x_1 }}{{x_2 - x_1 }}\]]
Уравнение прямой BA:      4x – 8 = 0,   x = 8/4 = 2.
  Это вертикальная линия  х = 2.
Уравнение прямой BC:       6у – 18 = 0,   у = 18/6 = 3.
Это горизонтальная линия у = 3.
Так как точка А лежит ниже точки В, то биссектриса угла В идет сверху вниз направо, то её угловой коэффициент а = -1.
Уравнение имеет вид у = -х + в.
Для определения параметра «в» подставим координаты точки В(-2; 3):  
3 = -1*(-2) + в, отсюда в = 3 – 2 = 1.
Ответ: уравнение биссектрисы ВР треугольника ABC:
у = -х + 1.

2 способ
Используя свойство биссектрисы треугольника:
Из условий задания определено, что треугольник прямоугольный.
Находим длины сторон.
ВА = 3 + 1 = 4,  ВС = 4 + 2 = 6.
Сторона АС по Пифагору равна: АС = √(42 + 62) = √(16 + 36) = √52 = 2√13.
По свойству биссектрисы 
Отсюда 3АР = 2РС, АР = (2/3)РС = (2/5)АС.
По формулам деления отрезка в данном отношении
  [image: \[x = \frac{{nx_1 + mx_2 }}{{m + n}},y = \frac{{ny_1 + my_2 }}{{m + n}}\]]
разделим отрезок АC в отношении 2 к 3, то есть n = 2, m = 3, m + n = 5.


Составим уравнение биссектрисы BP треугольника ABC как уравнение прямой, проходящей через точки B(-2; 3), P(0,4; 0,6).
Δx(BP) = 0,4 –(-2) = 2,4,   Δy(BP) = 0,6 –3 = -2,4,   
   , откуда получаем уравнение с угловым коэффициентом у = -х + 1.
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